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КЛАСС ПРОСТРАНСТВ L  И ЕГО СВОЙСТВА© 
 

В статье проведено всестороннее изучение класса пространств L , введенного автором [8]. Ряд вопросов, 
связанных с классом L , рассматривался в [4]. Определения всех используемых понятий, терминов и обозна-
чений можно найти в работах [1-4; 6; 8; 13]. В дальнейшем X  – топология пространства X . Компакт – 
компактное хаусдорфово пространство, не обязательно метризуемое. Все пространства предполагаются 
вполне регулярными. 

Определение [9; 10]. Пусть F X  и  – сюръективное отображение. Оператор : Y Xe    
называется регулярным оператором продолжения открытых множеств, если выполняются условия: 

1) 1( ) ( )e U F f U  для любого YU  ; 
2) если 1U , 2U    Y  и 1 2U U   , то ( ) ( )e U e V  =  . 
Отображение , для которого существует регулярный оператор продолжения открытых мно-

жеств, называется регулярным. 
Одним из расширений класса диадических компактов является класс компактов, являющихся образами 

подпространств канторовых кубов D  относительно регулярных отображений. Класс пространств такого 
типа обозначается L  [8]. Нетрудно заметить, что класс L  содержит класс каппа-адических компактов, вве-
денных Е. В. Щепиным, замкнут относительно тихоновских произведений и содержит компакты, являющи-
еся непрерывными образами всюду плотных подпространств компактов, принадлежащих L . 

Нетрудно доказать справедливость следующего утверждения. 
Утверждение. Если X L , то ( ) χ( )w X X . 
Далее λX  – суперрасширение пространства X  [12]. 
Основными результатами работы являются следующие утверждения. 
Теорема 1. Для любой точки x X L   выполняется χ( , )x X  = πχ( , λ )x X .  
Теорема 2. Пусть x X L  , ( , )t x X   и ( ) 2X   . Тогда χ( , )x X  . 
По стандартной форме проводится доказательство следующего предложения. 
Предложение 1. Если  – регулярное отображение, то существует регулярный оператор про-

должения открытых множеств : Y Xe   , удовлетворяющий условию 3)  ( ) ( )
X

e U e V X  для любых 
, YU V   таких, что U V Y . 
Следствие 1. Если  – регулярное отображение и X  – экстремально несвязный компакт, то 

существует непрерывное отображение : λf X Y  такое, что |Ff f . 
Доказательство Теоремы 1. Пусть  :F D D A

    , :f F X  – регулярное отображение на 

компакт X  и : λf pD X   – непрерывное отображение такое, что 1 ( )
|

F
f f


   (через  обозначается 

естественное отображение абсолюта pX  пространства X  на X  [11]). Существование отображения f  
следует из Следствия 1. Для каждого x X  положим 1( ( ))xF f x  . Пусть πχ( , λ )x X   . Покажем, что 
тогда χ( , )x X   . Рассмотрим произвольное элементарное открыто-замкнутое множество O D  такое, 
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что xO F   . Очевидно, 1( ( ))x O f O   . Пусть семейство  :mU m M    является  -базой точки 

x O  в O  мощности   . Положим 

 1 1( ( ) ( )) :m D
f U O m M


      

# . 

Семейство   – семейство канонически замкнутых подмножеств D . Для каждого m M  через mA A  
обозначим счетное индексное множество такое, что канонически замкнутое множество mV   не зависит от 

\ mA A  [2] и положим   :mA A m M A  , где A  – конечное основание O . Очевидно, мощность 

множества A   . Покажем, что множество xO F  является накрытием в D  с основанием A  [6]. Допу-

стим, что \ ( )xA Apr O F \ ( )A Apr O . Выберем в \ ( )A Apr O  слой O  с конечным основанием такой, что 

\ ( )xA AO pr O F    и положим  :O O D A    . Множество  1( )O f O O    является замкну-

тым подмножеством O  и не содержит точку x O . Выберем элемент семейства mU    такой, что 

 mU O
   . Тогда для множества mV    не выполняется условие mA A   – противоречие. Итак, мно-

жество xO F  является накрытием в D  с основанием A  мощности   . Тогда множество xO F  содер-
жит слой обобщенного канторова дисконтинуума D  с основанием мощности    [Там же]. Таким обра-
зом, xF  является замыканием объединения слоев с основаниями мощности    и, следовательно, имеет 

тип ,G  
 в D  [2]. Пусть  :xF U B   , где все U

 открыты в D , и мощность множества B  не пре-

восходит   . Тогда 

 1( ( )) :x f U B  # , 

а это и означает, что χ( , )x X   . Теорема доказана. 
Доказательство следующих утверждений основано на свойствах топологических произведений и экстре-

мально несвязных пространств. 
Предложение 2. Если компакт X  является образом подпространства канторова куба относительно регу-

лярного отображения, то X  является образом подпространства канторова куба ( )XD  относительно регу-
лярного отображения. 

Предложение 3. Если  – регулярное отображение и X  – экстремально несвязный компакт, 

содержащий F , то существует непрерывное отображение : λf X Y  такое, что |Ff f . 

Доказательство Теоремы 2. Пусть  :F D D A

 


   , :f F X  – регулярное отображение на 

компакт X  и : λf pD X   – непрерывное отображение такое, что 1 ( )
|

F
f f


   (через  , как и при до-

казательстве Теоремы 1, обозначается естественное отображение абсолюта pX  пространства X  на X ). 
Существование отображения f  следует из Предложения 3. В силу Предложения 2 можно считать, что 

2   . Положим 1( ( ))xF f x  . Покажем, что χ( , )x X  . Рассмотрим произвольное элементарное от-

крыто-замкнутое множество O D  такое, что xO F   . Очевидно, что 1( ( ))x O f O   . По теореме 
Хьюитта – Марчевского – Пондицери [11] выполняется ( )d O  , то есть существует множество 

 :tM x t T   мощности   всюду плотное в O  ( ( )t tx x ). Положим 

  ( ) : :t tx x O A x x  
        и 1( ( ))t

tP f


    для каждого t T . Ясно, что для любого 

t T  замыкание множества tP  совпадает с множеством O  и, следовательно, x  является предельной точ-

кой множества tP . В силу свойств 
t

  и условия ( , )t x X   точка x  принадлежит множеству tP  для 

любого t T . Для каждого t T  выберем точку t t
xz F    и положим  : ( ) ( )t t tA A pr z pr x    . То-

гда мощность множества  * :t
OA A t T A   не превосходит  , где OA  – конечное подмножество A  

такое, что множество O  не зависит от множества \ OA A . Так как множество *\
( )

A A
pr M  всюду плотно в 

*\
( )

A A
pr O , то    * *\ \xA A A A

pr F O pr O  , то есть множество xF O  является накрытием грани *\A A
D  про-

странства D   с основанием *A  мощности  . Тогда существует слой ( )i v
vH  с основанием v мощности 

 , лежащий в xF O  [6]. Так как элементарное открытое множество O  было выбрано произвольно, то 

:f F Y
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существует множество x xF F  , являющееся объединением множеств типа ,G 
 в D   такое, что 

 x xD
F F  , а это означает, что множество xF  имеет тип ,G 

 в D   [2]. 

Пусть  :xF U B   , где все U
 открыты в D  , и мощность множества B  не превосходит  . 

Тогда  1( ( )) :x f U B X  # , а так как в компактах псевдохарактер точек совпадает с их характе-

ром, то χ( , )x X  . Теорема доказана. 
Замечание. Естественным образом (с учетом результатов [5] и необходимых ограничений, накладывае-

мых на пространства и отображения) полученные результаты переносятся на образы подпространств преде-
лов обратных спектров с открытыми проекциями относительно регулярных отображений. 
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The article carries out the study of the global and local properties of the spaces of class L. The author considers the properties of 
this class spaces connected with various types of cardinal characteristics such as character, narrowness, weight. The results 
shown in this paper are an essential addition to the theory of dyadic compacts. The proof of the main results of this article is 
based on the use of modern mathematical methods. 
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